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Exercice 1.
Soit f une fonction définie sur R et xq, x1, ..., x,, n + 1 réels distincts de R. Montrer qu’il existe un
unique polynome P de degré inférieur ou égal a n vérifiant :

Exercice 2.
Soit f une fonction définie sur R et x, x4, ..., ,, n + 1 réels distincts de R.

1. Donner I’expression de P,(z), le polyndme d’interpolation de Lagrange de f sur le support
{ZL'(), N :Un}
2. Expliquer comment calculer f[xq, z1, ..., Z,].

3. On suppose maintenant que :

f<_2):27 f(_1>:17 f(0>:07 f(1>:_17 f(2):—2

Déterminer I’expression du polyndome d’interpolation de Lagrange puis de Newton de f sur le
SUppOI't {ZEO = —2,[E1 = —1,ZE2 = 0,1’3 = 1,1‘4 = 2}



Exercice 3.
Soit f(x) une fonction définie sur un intervalle [a, b] C R. On pose :

Is = "2 (7la) + ) + 415

))-

1. Démontrer qu’il existe £ € [a, b] tel que :

[ swias— 15 = Lt g,

2. Onsuppose que a = —1,b =1, etque:
flz)=e"".

(a) Donner une valeur aprochée de Ig a 0.01 pres.

(b) Montrer que :
fO(x) = g(w) f(x)
ou g(x) est un polyndme que I’on déterminera.
(c) Faire une étude de la fonction g et en déduire un majorant de |g|.

(d) En déduire une majoration de :

[ sty 15l

3. On pose maintenant xo = —1,x1 = —0.9, ..., 290 = 1, et,
19 0.1 T+
. k k+1
Isn = Z ?(f(ﬂfk) + f(Thg1) + 4f(T+))
k=0

Donner une majoration de :

1
|/1f(x)dm—]57N|.



